
�

����������	
���
�������������
�������������
��
�������
���������������
��
��������

��
����
������	����

�������	
�������
������� �����
	��	�����

Stefano Moretti

Dipartimento di Matematica, Universita’ di Genova

Email: moretti@dima.unige.it

Phone:010-3536838

���������������� ����������������������������	�	��� �	!	��	��	 �

2
1

0

18

24 24

26
10 20

3

c(1)=24

c(3)=26

c(2)=24

c(1,3)=34

c(2,3)=44

c(1,2)=42

c(1,2,3)=52

Esempio: Il gioco cooperativo dei costi <{1,2,3},c> dato
dalla mcst situation precedente e’ tale che:
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• Il predecessore di 1 e’ 0: quindi l’allocazione
di Bird assegna a 1 il costo di {1,0}. 

•Il predecessore di 2 e’ 1: quindi l’allocazione
di Bird assegna a 2 il costo di {2,1};

• Il predecessore di 3 e’ 1: quindi l’allocazione
di Bird assegna a 3 il costo di {1,3}.

w(Γ)=52

Regola di Bird
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Bird1=(x1, x2, x3)=(24, 18 ,10)

L’allocazione di Bird rispetto a 
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(x1, x2, x3)=(18, 24 ,10)

L’allocazione di Bird rispetto a 
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(x1, x2, x3)=(24, 18 ,10)
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Entrambe le allocazioni appartengono al nucleo del gioco 
mcst (ed anche la loro combinazione convessa).
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Valore Shapley di un gioco mcst
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Shapley

(18,24,10)(24,18,10)

(8,18,26)

Core(N,c)

(8,24,20)
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(24,24,4)

(2,24,26)(24,2,26)

I(N,c)
Bird 1 Bird 2

Shapley

(15,20,17)
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c(2,3)-c(3)=9-11=-2

c(1,2,3)-c(1,3)=10-7=3
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108.1(6)6.(6)5.1(6)4.8(3)3.(3)1.8(3)Σi∈Sφi

10977854c(S)

{1,2,3}{2,3}{1,3}{1,2}{3}{2}{1}S
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c(1)=4

c(3)=8

c(2)=5

c(1,3)=7

c(2,3)=9

c(1,2)=7

c(1,2,3)=10
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Shapley

1.(3) + 5.8(3) > c(1,3)=7
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Altre considerazioni per valutare i metodi di 
allocazione: andare a vedere cosa succede 
quando varia la struttura della situazione mcst
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Allocazione di Bird: (4, 3 ,3) Allocazione di Bird: (3, 5 ,3)

La regola di Bird non soddisfa la monotonia sui costi.
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Valore Shapley: 
(1.8(3), 3.(3),4.8(3))
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Valore Shapley:
(1.(3), 2.8(3),5.8(3))

Il valore Shapley non soddisfa la monotonia sui costi.
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Allocazione di Bird: (5, 5 ,3) Allocazione di Bird: (3, * ,6)
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La regola di Bird non soddisfa la monotonia sui giocatori.
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Valore Shapley: 
(4. (3), 4.(3), 4.(3))

Valore Shapley:
(5, *,4)
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Il valore Shapley non soddisfa la monotonia sui giocatori.
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P-value:
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P-value.
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(0, 0, 0) +
(5, 0, 5) +
(3,12,3) +
(0, 0, 0) +
(8, 8, 8) =

P-value = (16,20,16)

c(1)=4

c(3)=8

c(2)=5

c(1,3)=7

c(2,3)=9

c(1,2)=7

c(1,2,3)=10
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